I11. Fonctions polynomes de degré 3

1. Vocabulaire

Définition : On appelle fonction polynome de degré 3 toute fonction f définie sur R par :
f(x)=ax’ +bx* +cx+d ou a, b, ¢ et d sont des nombres réels avec a # 0.

Exemple: f{x)=-9x"+ %xz + 4x — 6 est une fonction polyndme du second degré aveca=-9, b = % ,

c=4etd=-6.

2. Résoudre une équation de la forme x> = ¢ (¢ > 0)

Propriété : On considére un réel ¢ positif.
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L’équation x’=c admet une unique solution qui s’écrit : x= ¢ =34/x.

1
Exemple: x* =20 admet pour solution unique x = 20° =°y20. x~ 2,72a107 preés.
Rappel : Pour tout nombre réel ¢ > 0, 1’équation x? = ¢ admet deux solutions : x = vc etx= —vc.

3. Racine(s) d’une fonction de degré 3

Propriété : Une fonction polynéme degré trois admet soit :
e Une racine ; « deux racines ; o trois racines.
Une racine Deux racines Trois racines

Propriété : Soit fune fonction polynome de degré 3 définie sur R par sa forme développée :
fxX)=ax*+bx*+cex+d  (a#0).

fadmet trois racines distinctes x;, x; et x; si, et seulement si, /' (x) peut s’écrire sous la
forme :

() = alx —x)(x —x2)(x — x3).

Cette forme de f'est appelée la forme factorisée.

Remarque : Les racines de f'se lisent graphiquement : ce sont les abscisses des points d’intersection de la
courbe représentative et de I’axe des abscisses.



